
    هندسه

  آوريم: دست مي را به Aهاي ماتريس  ـ درايه» 2«گزينه  -1

A

 
   
  

1 1

1 1

1 1

ο

ο

ο

   

  آيد: دست مي اكنون به

A

     
           
          

2

1 1 1 1 2 1 1

1 1 1 1 1 2 1

1 1 1 1 1 1 2

ο ο

ο ο

ο ο

   

  در نتيجه:

A A I

     
              
          

2

2 1 1 1 1 2

1 2 1 1 1 2 2

1 1 2 1 1 2

ο ο ο

ο ο ο

ο ο ο

   

   

 Aهاي مجموع درايه I2 هاي مجموع درايه6 A2
   

  )ها (هويدي) (پايه دوازدهم ـ فصل اول ـ درس اول ـ ضرب ماتريس

Aـ ابتدا ماتريس» 4«گزينه  - 2
1

  آوريم: دست مي را به 

A
     
         

1 3 2 3 21

4 3 4 39 8
  

Aاكنون از برابري I A
    1

  آيد: دست مي به 

3 2 1 3 2

4 3 1 4 3

     
             

ο

ο
   



                                       
1

2 2 13 2 3 2
6 1 5

4 3 4 3 3 3 6

  

 وم ـ وارون ماتريس)(هويدي) (پايه دوازدهم ـ فصل اول ـ درس د

  آوريم: دست مي ـ ابتدا دترمينان ماتريس داده شده را به» 3«گزينه  - 3

( ) ( )


     



2 1 4
ــه  ــبت ب ــط نس  بس

3 5 1 3 10 6 10 12 13 12  ســتون دوم25
2 6 1

ο   

  آوريم: دست مي كنيم و دترمينان جديد را به اكنون به درايه سطر سوم ستون دوم دو واحد اضافه مي

( ) ( )


     



2 1 4
ــه  ــبت ب ــط نس  بس

3 5 1 3 10 8 10 12 13 16 29
 ســتون دوم

2 8 1

ο   

  آيد: دست مي در نهايت ميزان تغييرات به

  29 25   ميزان تغييرات 4

 (هويدي) (پايه دوازدهم ـ فصل اول ـ درس دوم ـ دترمينان)

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



  ـ چون خط بر دايره مماس است، پس فاصله مركز دايره تا خط برابر شعاع دايره است.» 1«گزينه  - 4

                x y x y x y x y        2 2 2 2 3 1
2 2 3

2 2
ο ο   

  جه:در نتي

O ( , )  
3 1

4 4
  مركز دايره 

r a b c     2 21 1 9 1 10
4

2 2 4 4 4
  :شعاع دايره 

yاكنون فاصله مركز دايره تا خط x m 3 دهيم: را برابر شعاع دايره قرار مي  

m m| m |
| m |

| m |

m m

                  
     

 

5 11 9
2

10 2 10 5 2 24 4
2

5 94 4 21 9 10
2

2 2

   

  آيد: دست مي در نهايت به

  
9 1

4
2 2

  mموع مقادير مج 

  (هويدي) (پايه دوازدهم ـ فصل دوم ـ درس دوم ـ خط مماس بر دايره)

  نويسيم: صورت استاندارد مي ـ معادله سهمي را به» 2«گزينه  - 5

m
(x x) my (x x ) my (x ) my (x ) (y )

m
              2 2 2 2 2

2 2 2 2 1 2 2 1 2 1
2

  

mچون οگيريم دهانه سهمي رو به بالا است. ، نتيجه مي  

                      S ( , ) (h , k)
m

  
2

1  

                            
m m

a a  4
2 8

  

                                             
m

y k a
m

    
2

8
  :معادله خط هادي 

yبنابر فرض  1 :خط هادي است. بنابراين  

m
m m m m

m
        2 22

1 16 8 8 16
8

ο  

mييعن  4.  

  آيد: دست مي صورت زير به كانون اين سهمي به

h

F m
k a

m




    

1

2

8
ο

   

  يد:آ دست مي در نهايت به

| FA |  2 2
4 3 5   

  (هويدي) (پايه دوازدهم ـ فصل دوم ـ درس سوم ـ اجزاي سهمي)

  هاي مثلثاتي: بنابر نسبت OBFكنيم. در مثلث  ميرو استفاده  ـ از نمادگذاري شكل روبه» 1«گزينه  - 6

                                 
c

sin e
a

   
3

60
2

   

  

 (هويدي) (پايه دوازدهم ـ فصل دوم ـ درس سوم ـ بيضي ـ خروج از مركز)

 

 

 

 

  



  دانيم: ـ مي» 1«گزينه  - 7

i j k , j k i , k i j     
ρ ρ υρ ρ υρ ρ υρ ρ ρ

   

  كنيم: مياكنون عبارت داده شده را ساده 

 (i (j k) i j k) k i i i i k o k o             
ρ ρ υρ ρ ρ υρ υρ ρ ρ ρ ρ υρ ρ υρ ρ

   

 (هويدي) (پايه دوازدهم ـ فصل سوم ـ درس دوم ـ ضرب خارجي)

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



 2و  1هندسه 

|هاي ضلع  يك مربع به طول bو  aهاي  هاي داخلي يك مستطيل به ضلع سازهاي زاويه ) از تقاطع نيم1ـ (» 1«گزينه  -1 a b |
2

2
آيد.  دست مي به 

 پس:

ABCDS (a b)  21

2
   

  آيد كه مساحت آن، نصف مساحت مستطيل اوليه است. يعني: دست مي اوساط اضلاع مستطيل، يك لوزي به ) از وصل كردن2(

MNOPS ab
1

2
   

  آيد: دست مي ) و فرض مسئله به2) و (1) اكنون از (3(

ABCD

MNOP

(a b)
S a b ab a b a b

( ) ( ) ( ) ( )
S ab b a b a

ab

  
          

2
2 2

1

22
4 4 2 4 6

1

2

   

aكنيم فرض مي
t

b
:در نتيجه ،  

t

t

a a
t t t t t t

t b b




               ــرض ــه ع 2 چون نسبت طول ب 2

1 را مي خواهد بايد   

1
6 1 6 6 1 3 2 2 3 2 2ο    

  ها) سازها و وسط ضلع ـ فصل سوم ـ درس اول ـ شكل حاصل از برخورد نيم دهم(هويدي) (پايه 

  آيد: دست مي . با نوشتن نسبت تشابه بهمتشابه هستند MNBو  MADـ بنابر قضيه اساسي تشابه دو مثلث » 3«گزينه  - 2

      
MA MD

( )
MN MB

 1   

  آيد: دست مي متشابه هستند. با نوشتن نسبت تشابه به MPDو  MABبا استدلالي مشابه دو مثلث 

                            
MD MP

( )
MB MA

 2   

  آيد: دست مي ) به2) و (1هاي ( از برابري

         
MAMA MP

MP MN MA MP MN
MN MA

       22 2
2 4   

  (هويدي) (پايه دهم ـ فصل دوم ـ درس سوم ـ قضيه اساسي تشابه)

  متنافر هستند.  BDو  ACكنيم  ـ ثابت مي» 2«گزينه  - 3

  متنافر نباشند. BDو  ACكنيم  . فرض ميبرهان خلف

 

 

  

  دهد: (فرض خلف). دو حالت رخ مي

AC  وBD كه  موازي هستند يا اينAC  وBD اي شامل  د. در هر دو حالت صفحهمتقاطع هستنAC  وBD  وجود دارد (اين صفحه راP ناميم). مي  

قرار دارد.  Pهم در  d2هستند، پس Pدر صفحه  Dو  Cدر اين صفحه است و از طرف ديگر چون  d1هستند پس خط Pدر صفحه  Bو  Aچون 

  توانند در يك صفحه قرار گيرند.) در تناقض است (چون دو خط متنافر نمي d2و d1ر بودناين مطلب با متناف

 هاي متنافر) (هويدي) (پايه دهم ـ فصل چهارم ـ درس اول ـ خطمتنافرند.  BDو  ACاند، يعني  نه موازي و نه متقاطع BDو  ACدر نتيجه 

  



  .الزاويه كنيم. با استفاده از روابط طولي در مثلث قائم رو استفاده مي ـ از نمادگذاري شكل روبه» 3«ينه گز - 4

                                      BC AB AC BC K   2 2 2
5   

            AB BH BC K y K y K      2 2 9
9 5

5
   

  توان نوشت: ساز داخلي مي از طرف ديگر بنابر قضيه نيم

BD AB x x x
x K

DC AC DC BC K
        3 تركيــب در مخــرج 3 3 15

4 7 5 7 7
   

  نويسيم: اكنون مي

DH

DH x y K K K K K


         ــئله ــرض مس ــابر ف  بن
12

7

15 9 12 12 12
5

7 5 35 35 7
   

  آيد: دست مي در نهايت به

BC K  5   طول وتر 25

  الزاويه) سازها و روابط طولي در مثلث قائم س اول و سوم ـ قضيه نيموـ فصل سوم ـ دريازدهم (هويدي) (پايه 

OAH،rالزاويه  رو، چون در مثلث قائم روبه ) در شكل1ـ (» 3«گزينه  - 5
OH 

2
OAو  r پس∝A  30 :و در نتيجه  

       ∝ )
AOB AB    120 120   

AB) چون2( || CD و AD :مورب است پس  

                                  ∝ ∝A D  1   

  گيريم: و چون اين دو زاويه محاطي هستند نتيجه مي

                            
) )
AC BD  2   

  زاويه ظلي است: DCx) زاويه 3(

                                       
)
DC  2   

  

  نويسيم: ) در نهايت مي4(

) ) ) )
AB BD DC CA                    360 120 2 2 2 360 2 120   

)
BD

 
              ــرض ــابر ف  بن

3
2 3 120 24 2 48   

  ها در دايره) دهم ـ فصل اول ـ درس اول ـ زاويهياز(هويدي) (پايه 

در دايـره   Pگـذرد. زاويـه    كنيم. توجه كنيد كه دايره كوچك از مركز دايره بـزرگ مـي   رو استفاده مي ) از نمادگذاري شكل روبه1ـ (» 2«گزينه  - 6

P∝رو به قطر است طي روبهكوچك، زاويه محا  90  در نتيجهOP ،AD كند. را نصف مي  

  ) بنابر روابط طولي در دايره:2(

                                     
PA PD

PB PC PA PD PB PC PA
      2

   

O) مثلث3( AP الساقين است، پس: الزاويه متساوي قائم  

                        AP r 2   

  آيد: دست مي ) به3) و (2) اكنون از (4(

PB PC r
r r

PB PC

     
  

2
22

2 18 3
ــرض  ــابر ف 18 بن

   

  ازدهم ـ فصل اول ـ درس دوم ـ روابط طولي در دايره)ي(هويدي) (پايه 



كنيم كه در آن طول دو برابر عـرض   ري بنا ميرا طو BCDEمستطيل  BCكنيم. روي ضلع  رو استفاده مي ـ از نمادگذاري شكل روبه» 4«گزينه  - 7
را  ACو  ABكنـيم تـا    رسـم مـي   BCعمودهايي بر ضـلع   Nو  Mناميم. از  مي Nو  Mترتيب  را به BCبا ضلع  ADو  AEاست. محل برخورد 

ت. يعني مسـتطيل  است. پس با آن متشابه اس Aبه مركز تجانس  EDCBمجانس مستطيل  MNPQقطع كنند. چهارضلعي  Pو  Qترتيب در  به
MNPQكنيم.  ، مستطيل موردنظر است. در نتيجه براي رسم از تجانس استفاده مي  

  

  زدهم ـ فصل دوم ـ درس اول ـ تبديلات هندسي)يا(هويدي) (پايه 

  آوريم: دست مي به ABDها در مثلث  را با قضيه كسينوس BDـ قطر » 4«گزينه  - 8

BD AD AB    2 2
13 16 29   

  توان نوشت: مي BCDها در مثلث  فاده از قضيه كسينوساكنون با است

BD CD CB CD CB cos cos             2 2 2
2 29 16 25 2 4 5   

cosآيد دست مي به 
3

10
.  

  آيد: دست مي هاي مثلثاتي به اكنون با نسبت

sin cos      2 9 91
1 1

100 10
   

 ها) ازدهم ـ فصل سوم ـ درس دوم ـ قضيه كسينوسي(هويدي) (پايه 

ناميم  مي Mرا  CDبا ساق  BAدر شكل) محل برخورد Aآوريم ( دست مي به CDرا نسبت به ساق  Aـ بنابر مسئله هرون بازتاب » 4«گزينه  - 9
MAاي است كه و اين نقطه MB شـود. دقـت كنيـد كـه در ايـن حالـت       نـيمم مـي   ميMA MB A B     بنـابر قضـيه فيثـاغورس در .

Aمثلث HB، 

  

                                                      A B A H BH     2 2 2 2
16 8 8 5    

  

 ـ فصل دوم ـ درس دوم ـ اثبات به وسيله تبديلات ـ مسئله هرون) پايه يازدهم(هويدي) (

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  


