
 حسابان

bـ با تعيين طول رأس سهمي يعني» 4«گزينه  -1
x

a

−
=

2
xو مقايسه آن با =   داريم: 2

y x ax

a
x a y x x

= − + +

= =  =  = − + +
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xدانيم به ازاي و مي  =   مقدار تابع همان عرض رأس سهمي است: ترين بيش2

x f ( )=  = − + + =2 2 8 16 1 9  
  يكنوا)(متوسط) ـ سهمي ـ تابع اكيداً دوازدهم(پايه  (حاتمي)

aـ با توجه به» 1«گزينه  -2 Δبايستي مي0<   باشد كه داريم:0>

| m | | m | | m |
÷

Δ = − − < ⎯⎯→ − − <  − > 4
16 4 1 0 4 1 0 1 4  

m m− < −  < −1 4 mيا 3 m− >  >1 4 5  

ــه صــورت  ــازه جــواب ب ــابراين ب mبن < ــا 3− mي > ــداد صــحيح در   5 ــوده و شــامل اع ب
Aمجموعه { , , , , , , , , }= − − −3 2 1 0 1 2 3 4 n(A)باشد كه نمي 5 =   خواهد بود.9

  )ـ سهمي و قدر مطلق ـ نامعادله قدرمطلقي)(متوسط دهم(حاتمي) (پايه 

x)ـ با انتخاب تغيير متغير» 3«گزينه  -3 ) t− =3
  خواهيم داشت: 2

t t (t )(t ) t t− − =  − + =  = = −2
19 216 0 27 8 0 27     يــا8

(x ) x x

(x ) x x S x x

− =  − =  =

− = −  − = −  =  = + = + =

3
1

3
2 1 2

2 27 2 3 5

2 8 2 2 0 5 0 5

  

  )(متوسط)غيرتغيير متـ  معادله درجه دومـ  يازدهم(حاتمي) (پايه 

بايستي معادله گويا ـ مي» 3«گزينه  -4
t t k

+ =
1 1 1

2
tداراي جواب  باشـد كـه كمتـرين    12=

  باشد؛ داريم: ها مي زمان لازم براي كار تنهايي يكي از آن

t k
k

=  + = =  =
1 1 3 1

12 8
12 24 24

 

  )(متوسط)مسائل كاربردي معادله گوياـ  گوياـ معادله يازدهم (حاتمي) (پايه 

xكه از اشتراك  ـ  با توجه به دامنه مشترك توابع راديكالي» 1«گزينه  -5 ≥
1

2
xو  ≤  ـ  5 ه ب

]آيد به بازه دامنه تعريف دست مي , ]
1

5
2

 2رسيم. از طرفـي مجمـوع دو راديكـال فرجـه      مي

xهمواره مثبت بوده و در طرف دوم نيز − ≥7 xو 0 ≥ آيـد كـه بـا دامنـه      دسـت مـي  ه ب7
  .باشد ها سازگار نبوده و معادله فاقد ريشه حقيقي مي تعريف راديكال

  ـ معادله گنگ ـ حل معادله)(متوسط)يازدهم (حاتمي) (پايه 

  ريشه معادله است در آن صدق كرده و داريم:αـ چون» 2«گزينه  -6

m m

m ( ) m

α − α + =  α = α − 

α + β =  α − + β =  α + β − =

2 2

2

3 0 3

3 8 3 3 8 3 8

  

bو
S

a

−
= α + β = =   كه خواهيم داشت: 3

( ) m m − =  =3 3 8 1  
  ها)(متوسط) ـ معادله درجه دوم ـ روابط بين ضرائب و ريشهيازدهم (حاتمي) (پايه 

−xتوانيم به روش حل نامعادله ميـ » 1«گزينه  -7 ≤ − ≤1 3 2 يا حل معـادلات زيـر عمـل    5
  كنيم:

x x x

x x x [a , b] [ , ]

− =  − =  = −

− = −  − = −  =  = −

3 2 5 2 2 1

3 2 1 2 4 2 1 2
 

bو به ازاي   , a= = −2 aبه 1 b+رسيم. مي  

  ـ انتقال توابع ـ انتقال افقي)(متوسط) دوازدهم(حاتمي) (پايه 

  ـ » 2«گزينه  -8

x x x− =  − =  = −11 2 3 2 2 1  

x x x S x x− =  − =  = −  = + = −2 1 21 2 5 2 4 2 3  
 ل توابع ـ انتقال افقي)(متوسط)ـ انتقا يازدهم(حاتمي) (پايه 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 هاي مثبـت شـروع شـود    yبايستي از جهت  دانيم نمودار از سمت راست مي  ـ مي» 3«گزينه  -9

aزيرا توانند صحيح باشند. از طرفي بـا تبـديل     مي» 3«و » 1«هاي  بنابراين گزينه .است 0<
  به مكعب كامل داريم:

y (x ) A( , )= + +  −3
2 1 2 1  

  كنيم. را انتخاب مي» 3«و گزينه 

aتر براي تـابع درجـه سـوم    در روش سريع , y ax bx cx d≠ = + + +3 2
اي بـه   نقطـه  0

bطول
x

a

−
=

3
   :همان طول نقطه مركز تقارن تابع است 

b
x

a

− −
= = = −

6
2

3 3
  

)Aو به راحتي به نقطه   , )−2   سيم.ر مي 1

  ـ تابع درجه سوم ـ نمودار تابع)(متوسط) دوازدهم(حاتمي) (پايه 

fـ با انتخاب تابع نزولـي اكيـد  » 2«گزينه  -10 (x) x= − + fكـه در آن  4 ( ) =4 اسـت. بـه   0
g(x)تابع راحتي xf (x)= به صورتg(x) x( x )= − + ه و خـواهيم  تبديل يافت ـ 4
  داشت:

 
Aمنفي عبارتند از و در اين بازه مجموعه اعداد صحيح نا   { , , , , }= 0 1 2 3 n(A)و 4 = 5 

 ـ تابع يكنوا ـ اكيداً نزولي و دامنه)(متوسط) دوازدهم(حاتمي) (پايه 

ــابع قــدرمطلقي » 4«گزينــه  -11 ــا توجــه بــه نمــودار ت fـــ ب (x) x | x كــه شــبيه نمــودار =|

yتابع x=   اكيداً صعودي است. f(x)باشد تابع  مي3

                        
x x

y x | x |
x x

 ≥
= = 

− <

2

2

0

0

  ؛      

 )(متوسط)صعودياكيداً تابع ـ تابع يكنوا ـ  دوازدهم(حاتمي) (پايه 

xها يعني ـ با توجه به دو ريشه داخل قدر مطلق» 3«گزينه  -12 = xو 2 = هـا   ؛ محور طـول 5
  شوند كه عبارتند از: تفكيك مي به سه زير بازه

  
)x y x ( x) x x

) x y x x x x

)x y ( x ) x x x

≥  = − − − + + = −

≤ ≤  = − + − + + = +

≤  = − − + − + + = − +

1 5 2 4 5 1 4 8

2 2 5 2 4 5 1 2 2

3 2 2 4 5 1 2 10

  

xبازه مورد نظر ≤   خواهيم داشت: g(x)تقاطع باباشد و براي  مي2

xيا 4− x x x x x+ + = − +  + + =  = −2 2
3 14 2 10 5 4 0 1   

xو چون هر دو مقدار متعلق  به بازه ≤   نقطه توابع با هم تلاقي دارند. 2است، در 2

 )(متوسط)نزولييكنوا ـ اكيداً  اكيداً ـ تابع دوازدهم(حاتمي) (پايه 

≥yورتبرد به ص f(x)ـ در تابع » 4«گزينه  -13 <0   باشد؛ زيرا داريم: مي 1

x
x x f

x
≤ < +  ≤ <  ≤ <

+

2
2 2

2
0 1 0 1 0 1

1

  

)در بازه  g(x)از طرفي نمودار سهمي , ]−∞ توانيم  اكيداً صعودي بوده و به همين دليل مي2
  برسيم: gof، به برد تابع مركب fبا جايگزيني مقادير ابتدا و انتهاي تابع 

gof

gof g(f (x)) g( )
R [ , )

gof g(f (x)) g( )

= = =
 =

= = =

0 5
5 8

1 8
  

 )(متوسط)برد تابعـ تابع اكيداً يكنوا ـ دوازدهم (حاتمي) (پايه 

xبايسـتي در  اساس نمودار تابع مـي ـ بر» 3«گزينه  -14 رر از درجـه فـرد يعنـي    ك ـريشـه م  0=

x3عامل
bدر تجزيه داشته باشيم لذا مـي بايسـتي حتمـا     باشـد تـا در عوامـل تجزيـه     0=

x3عامل
  مشاهده شود. 

b y x ax x (x a)=  = + = +4 3 3
0  

 پذيري)(متوسط) پذيري ـ نمودار و بخش ـ بخشدوازدهم ) (پايه سراسري با تغيير(

  عليه داريم: با برابر صفر قرار گرفتن عبارت مقسوم ـ» 1«گزينه  -15

x x x x

A x(x )(x )(x ) (x x)(x x )

+ − =  + =

= + + + + = + + + +

2 2

2 2

3 4 0 3 4

1 2 3 8 3 3 2 8

  

xوبا جايگزيني   x+ =2
3   خواهيم داشت:4

R ( )( )= + + =4 4 2 8 32  
 )(متوسط)مانده تعيين باقيپذيري ـ  ـ بخشدوازدهم (سراسري با تغيير) (پايه 

 

 

 

 

 


