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در شکل زیر،  درصد حجم مکعب مستطیل خالی از آب است. اگر آن را به‌صورت عمودی روی سطی افقی قرار دهیم، ارتفاع آب در آن چند - 1
سانتی‌متر می‌شود

20

1416

1820

اگر تعداد کل سطح‌های یک منشور  تا باشد، این منشور چند رأس دارد؟ - 211

22201821

اگر قاعدۀ یک مکعب مستطیل یک مربع به ضلع  باشد و ارتفاع مکعب مستطیل  باشد، حجم مکعب مستطیل .................. می‌باشد. - 3ab

4ab2(a + b)(a + b)ba × a × b

مجموع تعداد وجه‌ها، یال‌ها و رأس‌ها در یک منشور شش پهلو کدام است؟ - 4

34303831

اگر شعاع قاعدۀ استوانه‌ای نصف شود؟! - 5

حجم آن نصف و سطح جانبی آن ربع می‌شود. حجم و سطح جانبی آن نصف می‌شود.

حجم آن ربع و سطح جانبی آن نصف می‌شود. حجم و سطح جانبی آن ربع می‌شود.

یک باغچه به شکل مکعب‌مستطیل به طول  متر، عرض  متر و ارتفاع  متر در نظر بگیرید که کاملاً به‌صورت یکنواخت از خاک پر شده است. - 6

نیمی از خاک آن را داخل یک برجک استوانه‌ای شکل به شعاع  متر می‌ریزیم. خاک تا چه ارتفاعی از برج بالا می‌آید؟ 

 متر متر متر متر

862٫5

2(π ≃ 3)

2٫556٫510

،  و  متر داریم. می‌خواهیم این حوض خالی را با یک شیر که در هر دقیقه  لیتر آب از آن خارج حوضی به شکل مکعب مستطیل به ابعاد  - 7
می‌شود پر کنیم. محاسبه کنید چند ساعت طول می‌کشد تا مخزن پر شود؟

 ساعت ساعت ساعت ساعت

42٫51٫860

5463

حجم جسم زیر بر‌حسب واحد مکعب کدام است؟  - 8
                                                                                                                    

 

51535458

نسبت ابعاد مکعب مستطیلی  و  و   سانتی‌متر می‌باشد. اگر مجموع سه بعد آن  سانتی‌متر باشد حجم آن چند سانتی‌متر مکعب است؟ - 9

 سانتی‌متر مکعب سانتی‌متر مکعب سانتی‌متر مکعب سانتی‌متر مکعب

12342

104712512942058

 

مساحت جانبی یک منشور با سطح مقطعی به شکل زیر، برابر  واحد مربع است. ارتفاع این منشور کدام است؟ - 10100

44٫5

55٫5

1



قاعدۀ یک منشور سه پهلو مثلث قائم‌الزاویه‌ای است که ضلع‌های قائم آن  و  سانتی‌متر است اگر ارتفاع این منشور باشد، حجم آن چند - 11
سانتی‌متر مکعب است؟

548cm

160 cm380 cm372cm3100 cm3

 

 حجم شکل مقابل برابر است با: )اندازه‌ها بر‌حسب متر هستند.( - 12

 متر‌مکعب متر‌مکعب

 متر‌مکعب متر‌مکعب

300100

145135

دو استوانه به ارتفاع  و به شعاع قاعده‌های  و  مفروض هستند. استوانه‌ی کوچک‌تر در داخل استوانه‌ی بزرگ‌تر قرار گرفته است. حجم فضای بین - 13
دو استوانه برابر است؟

h13

9πh2πh3πh8πh

مکعب مستطیلی به حجم  واحد مکعب به ابعاد  مفروض است. مقدار  کدام است؟ - 14483 × a , 2 × a , aa

5432

کدام عدد می‌تواند تعداد یال‌های یک منشور با قاعدۀ چندضلعی باشد؟ - 15

10020020102009

در منشوری به قاعدۀ یک  ضلعی، اختلاف تعداد یال‌ها و تعداد وجه‌ها چقدر است؟ - 167

12131014

16

8

1( (

 
2( (

12

64 حجم شکل  چند برابر حجم شکل  است؟ - 1712

​9
64π

​9
32π

​

32π
9

​

64π
9

 

منشور با قاعدۀ  ضلعی، .................. یال و .................. رأس دارد. - 18

 و  و 

 و  و 

5

551510

1010105

اگر مجموع اندازه‌های یال‌های یک مکعب  سانتی‌متر باشد، حجم آن چند سی‌سی است؟ - 1960

21600012510001728

اگر قاعدۀ یک منشور ذوزنقه‌ای به اضلاع موازی  ,  و ارتفاع  باشد و ارتفاع منشور نیز  باشد حجم این منشور به صورت جبری  .................. - 20
است.

bamh

(a ⋅ b) × m ⋅ h​ ⋅
2

(a + b)
m ⋅ h(a + b)mh2(a + b)mh

استوانه‌ای به قطر قاعدۀ  داریم که مقداری آب درون آن است. سنگی را درون استوانه می‌اندازیم. اگر بدانیم ارتفاع آب درون استوانه  واحد - 21
بالا می‌آید، حجم سنگ چقدر بوده است؟

1003

23050175002355015700
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مجموع تعداد رئوس، یال‌ها و وجه‌های یک مکعب برابر است با: - 22

24252628

اگر تعداد اضلاع قاعدۀ منشور خیلی زیاد شود، شکل منشور به .................. نزدیک می‌شود. - 23

کره استوانه مخروط هرم

کدام گزینه صحیح است؟ - 24

حجم‌های منشوری دارای یک قاعده هستند.

حجم‌های هرمی یک نوع حجم غیر‌هندسی هستند.

سطح مقطع یک منشور شش پهلو، وقتی برش افقی موازی با قاعده باشد یک شش ضلعی است.

حجم‌های هندسی به سه دستۀ کروی و مخروطی و هرمی تقسیم می‌شود.

ستونی به شکل منشور  پهلو است که هر ضلع قاعدۀ آن  متر و ارتفاع آن  متر است. می‌خواهند بدنۀ این ستون را کاشی‌کاری کنند. چند متر - 25
مربع کاشی لازم است؟

60٫25

10864

تعداد رأس‌های یک منشور چند برابر تعداد وجه‌های جانبی آن است؟ - 26

یک برابر 432 برابر برابر برابر

  12

10

( واحدها بر حسب متر است. مساحت جانبی شکل روبه‌رو چقدر است؟ ) - 27π = 3٫14

30٫840m2308٫4m2

61٫68m2616٫8m2

چاهی به عمق  متر و شعاع یک متر حفر شده است. خاک این چاه بعد از خارج شدن  درصد افزایش حجم می‌دهد. با استفاده از خاک این چاه - 28

) ،  و  سانتی‌متر می‌‌توان ساخت؟ ) چند آجر مکعب مستطیل به ابعاد 

6025

6155π = 3

400000500004000000500000

حجم استوانۀ روبه‌رو چند متر مکعب است؟  - 29
                                                                                                        

 

(π ≃ 3)

10121620

مساحت جانبی استوانه‌ای به ارتفاع  و قطرِ قاعدۀ  سانتی‌متر ، برابر با مساحت یک مربع شده است. محیط تقریبی این مربع در کدام گزینه آمده - 30

است؟ 

1020

π ≃ 3٫14

25cm130cm120cm100cm
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گزینه 2 - 1

تعداد کل سطح‌های منشور تشکیل شده است از دو سطح موازی که به آن‌ها قاعده می‌گویند و سطح‌های اطراف که به آن‌ها وجه‌های جانبی گویند. پس: گزینه 3 - 2

گزینه 4 - 3

ارتفاع  مساحت قاعده  حجم مکعب مستطیل

می‌دانیم رابطۀ به‌دست آوردن تعداد وجه‌ها، یال‌ها و رأس‌ها در یک منشور  پهلو به‌صورت زیر است: گزینه 3 - 4

گزینه 4 - 5

  مساحت جانبی استوانه با شعاع 

 مساحت جانبی استوانه با شعاع 

گزینه 2 - 6

 

 

گزینه 1 - 7

لیتر  حجم

دقیقه 

ساعت 

شکل موجود را به  مکعب مستطیل تبدیل می‌کنیم و حجم آنها را با هم جمع می‌کنیم. گزینه 1 - 8

 

گزینه 4 - 9

 

 

 مجموع نسبت‌ها  

 حجم مکعب

گزینه 3 - 10

​
حجم مکعب مستطیل= 20 × 4 × 2 = 160

سانتی‌متر مکعب​

​ حجم آب در مکعب مستطیل= ​ ×100
80 160 = 128 سانتی‌متر مکعب​

​ حجم آب در مکعب مستطیل قائم= 128 → 128 = 2 × 4 × ​ ارتفاع→ ​ ارتفاع= 16 سانتی‌متر​

​ تعداد وجه‌های جانبی= 11 − 2 = 9

‌9 × 2 = 18

×=

​ مساحت قاعده )مربع(= a × a → ​ حجم مکعب مستطیل= (a × a) × b

n

​ ⇒
​ = n × 3 = 6 × 3 = تعداد یال‌ها18

​ = n + 2 = 6 + 2 = تعداد وجه‌ها8
​
= n × 2 = 6 × 2 = تعداد رأس‌ها12 ⎭

⎬
⎫

​ مجموع= 8 + 12 + 18 = 38

= S ​ =1 2πrh , V ​ =1 π ⋅ r ⋅ r ⋅ hr

= S ​ =2 πrh = ​( ​) =2
1

S ​1

​2πrh ​S ​

2
1

1​

2
r

V = π( ​)h =4
r ⋅ r

​π ⋅4
1

r ⋅ r ⋅ h = ​ ×4
1

​ =
V ​1

​π ⋅ r ⋅ r ⋅ h ​V ​

4
1

1

​
حجم کل خاک باغچه= 8 × 6 × 2٫5 = 120

متر مکعب​ ​

نصف خاک​
​ =2

120 60
متر مکعب​

​ مساحت قاعدۀ برجک= 2 × 2 × 3 = 12 متر مربع​ ⇒ ​ ارتفاع= ​ =
12
60 5 متر​

= 1٫8 × 2٫5 × 4 = 18 ​ متر مکعب= 18000

18000 ÷ 60 = 300

300 ÷ 60 = 5

2

​

5 × 3 × 3 = 45
1 × 2 × 3 = 6 } ⇒ 45 + 6 = 51

​
عرض= 1 × 7 = 7

​ طول= 2 × 7 = 14

​ ارتفاع= 3 × 7 = 21

1 + 2 + 3 = 6 →

= 7 × 14 × 21 = 2058 cm3

​ ​

مجموع​

​ ​

1
2
3
6

7
14
21
42

​

×7
⌣

4 + 4٫5 + 6٫5 + 2٫5 + 2٫5 = 20
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گزینه 2 - 11

 ارتفاع  مساحت قاعده  حجم

حجم شکل برابر حجم مکعب مستطیل‌های  و  است.  گزینه 4 - 12

‌

 
گزینه 4 - 13

   حجم استوانه به شعاع 

   حجم استوانه شعاع     

   فضای بین دو استوانه

حجم مکعب مستطیل برابر است با حاصل‌ضرب طول، عرض و ارتفاع که این حاصل‌ضرب را برابر حجم یعنی  قرار می‌دهیم و معادله را حل می‌کنیم: گزینه 4 - 14

اگر یک منشور با قاعدۀ  ضلعی داشته باشیم  یال قاعدۀ پایین و  یال قاعدۀ بالا و  یال قاعده‌های پایین و بالا را به هم وصل می‌کنند. پس تعداد یال‌های آن  است. تعداد گزینه 3 - 15

یال‌های هر منشور باید به  بخش‌پذیر باشند و  بر  بخش‌پذیر است.

   یال می‌شود.  وجه جانبی و  قاعده دارد که گزینه 1 ضلع قاعدۀ پایین و  ضلع قاعدۀ بالا و  یال عمودی که قاعدۀ پایین را به قاعدۀ بالا وصل می‌کند دارد که مجموعاً - 16

مجموعاً روی هم  وجه دارد.

16

8

1( (

  

2( (

12

64

  گزینه 2 - 17

 ‌

 رأس دارد. رأس از برخورد سه سطح و هر یال از برخورد دو سطح ایجاد می‌شود. پس منشور با قاعدۀ  ضلعی  یال و  رأس دارد.  یال و  ضلعی،  هر منشور با قاعدۀ  گزینه 2 - 18

هر مکعب  یال دارد که با هم برابرند پس  اندازۀ یک یال است. گزینه 2 - 19

 حجم
گزینه 2 - 20

  مساحت قاعده ذوزنقه

 ارتفاع منشور  مساحت قاعده  حجم منشور

مقدار حجم آب بالا‌آمده با حجم سنگ برابراست پس حجم آب بالا‌آمده را به‌دست می‌آوریم: گزینه 3 - 21

‌ حجم آب بالا‌آمده  حجم سنگ

هر مکعب   رأس،  وجه و  یال دارد که در مجموع  می‌شود. گزینه 3 - 22
اگر تعداد اضلاع قاعدۀ منشور زیاد شود شکل قاعده به دایره نزدیک می‌شود و زمانی که قاعده منشور دایره باشد، استوانه تشکیل می‌شود. گزینه 3 - 23

می‌دانیم هر منشور را با تعداد اضلاع قاعده‌هایش می‌شناسند و نام می‌برند. گزینه 3 - 24

: حجم‌های منشوری دارای دو قاعده هستند. گزینۀ 

​ سطح جانبی= ​ محیط قاعده× ارتفاع​ ⇒ 100 = 20 × ارتفاع​ ⇒ ​ ارتفاع= 5

= ​ ×2
5 × 4

8 = 80 cm3×=

12

1 ​  حجم مکعب مستطیل= 4 × 3 × 9 = 108

2
​
حجم مکعب مستطیل= 3 × 1 × 9 = 27

​
حجم کل= 108 + 27 = 135

π ⋅ r ⋅ r ⋅ h = π × 3 × 3 × h = 9πh=3

π ⋅ r ⋅ r ⋅ h = π × 1 × 1 × h = πh=1

V = 9πh − πh = 8πh=

48

(3 × a) × (2 × a) × a = 48 → 6 × a × a × a = 48 → a × a × a = 8 ⇒ a = 2

nnnn3n

320103

7773 × 7 = 2172

9

⇒ 21 − 9 = 12

((1)
​
)

​
شکل= حجم استوانه

​
ارتفاع×

​
مساحت قاعده= (8 × 8 × π) × 8 = 512 × π

((2)
​
)

​
شکل= حجم منشور ​

ارتفاع× ​
مساحت قاعده= ( ​) ×2

6 × 4
12 = 144 ⇒ ​ =

(2) حجم شکل​
(1)

حجم شکل​
​ =144

512π
​9

32π

n3n2n51510

1260 ÷ 12 = 5

= 5 × 5 × 5 = 125cm =3 125cc

= ​ =2
ارتفاع × مجموع دو قاعده

​ ×2
(a + b)

m = ​2
m(a + b)

= ​ ×2
m(a + b)

h = ​ ×2
(a + b)

mh×=

= (3٫14 × 50 × 50) × 3 = 23550=

861226

1
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: حجم‌های هرمی جزو دستۀ حجم‌های هندسی هستند. گزینۀ 

: حجم‌های هندسی به سه دستۀ کروی، هرمی، منشوری تقسیم می‌شوند. گزینۀ 

مقدار کاشی موردنیاز برابر با مساحت جانبی منشور است. گزینه 3 - 25

در هر منشور تعداد رأس‌های منشور دو برابر تعداد وجه‌های جانبی است و تعداد وجه‌های جانبی آن با تعداد اضلاع قاعدۀ آن برابر است. گزینه 3 - 26

گزینه 2 - 27

   محیط نیم‌دایره

  محیط قاعده

گزینه 4 - 28

)متر مکعب(  ارتفاع  مساحت قاعده  حجم خاک درون چاه

)سانتی‌متر مکعب(  حجم خاک بیرون چاه

 تعداد آجرها  حجم هر آجر

گزینه 2 - 29

گزینه 4 - 30

 

محیط مربع 

2

4

6 × 0٫2 = 1٫2 ​ محیط قاعده⇒ ​ مساحت جانبی= ​ محیط قاعده× ​ ارتفاع= 1٫2 × 5 = 6 متر مربع​

= ​ =
2

12 × 3٫14 18٫84m

​
 مساحت جانبی= ​

محیط قاعده× ​
ارتفاع= 30٫84 × 10 = 308٫4m2= 18٫84 + 12 = 30٫84m →

= (3 × 1 × 1) × 60 = 180×=

= 180 × ​ =100
125 225m =3 225000000

= 225000000 ÷ 450 = 500000= 5 × 15 × 6 = 450 →

​ حجم= ​ مساحت قاعده× ​ ارتفاع= (π × 1 × 1) × 4 = 12 متر مکعب​

​ مساحت جانبی استوانه= ​ ارتفاع× ​ محیط قاعده= 10 × (π × 20) = 628 ≃ 625 = 25 × ​

​

ضلع مربع​
↓
25

4 × 25 = 100cm
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1 - 2

2 - 3

3 - 4

4 - 3

5 - 4

6 - 2

7 - 1

8 - 1

9 - 4

10 - 3

11 - 2

12 - 4

13 - 4

14 - 4

15 - 3

16 - 1

17 - 2

18 - 2

19 - 2

20 - 2

21 - 3

22 - 3

23 - 3

24 - 3

25 - 3

26 - 3

27 - 2

28 - 4

29 - 2

30 - 4
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