
 مايشي پيشرويآزمون آزـ رياضي (پايه يازدهم) دفترچه                                                                                                                                     »12«صفحه 

 محل انجام محاسبات

 

  )ها) ركهاي دو دايره نسبت به هم و مماس مشت (تا ابتداي حالت 2) و درس 1(درس  1فصل ( 2 هندسه

  ؟باشد چند درجه مي AMBبرابر اندازه شعاع دايره است. اندازه زاويه  ABطول وتر در شكل،  -101
1(15  
2(30   
3(45  
4(60  

Âدايره، مركز نيم Oدر شكل،  -102  105 وĈ  15  است. اندازه كمانAB كدام است؟  
1(80  
2(85  
3(90  
4(95  

ABدر شكل - 103 AC،
)
AFD  240  وBC  در نقطهC بر دايره مماس است. اندازهˆCFA كدام است؟  

  
1(5  
2(10 

3(15  
4(20  
 

xدر شكل، مقدار -104 y كدام است؟  
1 (8  
2 (9  
3 (12  
4 (15  

در شكل، - 105
)
AE  80 است، حاصلˆ ˆB D كدام است؟  

  
1(210  
2(215 

3(220  
4(225  
 

OBمركز دايره، Oدر شكل،  -106 || GE وOF || AC است. اگر
)
CDE  120 و

)
AG  30  باشد، اندازه زاويهBOF كدام است؟  

  
1(40  
2(45  
3(50  
4(55  
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  »13«صفحه                                                                                                                                 آزمون آزمايشي پيشرويـ رياضي (پايه يازدهم) دفترچه  

  بر دايره رسم شود، چقدر است؟ Pواحد است. طول قطعه مماس كه از  2واحد، برابر  6ترين نقطه دايره به قطر  از نزديك Pفاصله نقطه  - 107

1(2 3  2(3 2 3 (4  4 (5  
AB)در مثلث - 108 AC)ABCاي در  ، دايرهB  وC  ها مماس است. اگر ساقبرBC  AHو ارتفاع 6    باشد، شعاع اين دايره، كدام است؟ 4

1 (25/3  2 (5/3  3 (75/3  4 (5/4  

  چند درجه است؟ EDFˆبرابر شعاع دايره باشد، زاويه CDاند. اگر وتر  بر دايره مماس Bو  Aهاي  در شكل زير، اضلاع زاويه -109
1 (25  
2 (30  
3 (35  
4 (40  

  است. الزاماً كدام برابري درست است؟ AB، برابر وتر ACدر شكل زير، اندازه قطعه مماس  -110
1(BC BA  
2(BD AC  
3(BC BD  
4(DA DC 



 

  2 هندسه
  ـ» 2«گزينه  -101

∝ )OA OB AB R O AB 60        
        
  
  

∝
)
AB

AMB
60 302 2    محاطي  

  )آسان( )مركزي و محاطي زاويه( )علوي(

  



   آزمون آزمايشي پيشرويـ رياضي (پايه يازدهم) دفترچه نامه پاسخ                        » 12«صفحه 

 

  ـ» 3«گزينه  -102

    
) ) ) )
EDB ED DB DB

Â
  

    
1801052 2   محاطي2

                                 
) )
DB DB       210 180 30  

                                                      
) ) )

)AE DB AE
Ĉ AE

  
      

3015 602 2    
) ) ) ) ) )
DBAE DB AB AE AB AB                180 180 30 60 180 90 

  )دشوار( )ها در دايره ـ زاويه وتري خارجي اوليه و زاويه مفاهيم( )علوي(

  ـ» 4«گزينه  - 103

      ˆˆAB AC B C      

                                ˆ ˆˆA B C       1 ABCخارجي:2


  

                                 
) )

)AC AC
Ĉ AC      22   ظلي2

                           
) )

)DC DC
Â DC      1 2 42   محاطي2

) ) ) )
AC DC AFD AC                        360 2 4 240 360 6 120 20 2 40  

)
ACˆCFA


   

40 202   محاطي2

  )متوسط( )ها در دايره ـ زاويه ظلي، زاويه محاطي مفاهيم اوليه و زاويه( )علوي(

  ـ» 2«گزينه  -104

                             
x x

x y
y y

         
    

2
2 3 4 6

6 3 9
1 9 3

  

  )آسان( )هاي طولي در دايره هاي طولي در دايره ـ رابطه رابطه( )علوي(

  ـ» 3«گزينه  - 105

                                                                                    
) ) ) )
AEDC AE ED DC

B̂
 

 2   محاطي 2

                                                                                    
) ) ) )
CBAE CB AB AE

D̂
 

      2 محاطي 2  

      
) ) ) ) ) )

(AE ED DC CB AB) AEˆ ˆ ˆ ˆB D B D
        

       
360 80 440 2202 2 2  

  )متوسط( )ها در دايره ـ زاويه محاطي مفاهيم اوليه و زاويه( )علوي(

  ، خارج دايره، قطع كنند.Mدهيم تا يكديگر را مطابق شكل در نقطه  را امتداد مي GEو  ACـ وترهاي » 2«گزينه  -106

                                       
) )
CDE AG

M̂
   

   
120 30 452 2  

OIالاضلاع است.  متوازي MIOJچهارضلعي                 || MJ

MI || OJ





  

                   ˆ ˆBOF M   45 
  )متوسط( )خارجي وتري  ها در دايره ـ زاويه مفاهيم اوليه و زاويه( )علوي(

  
  
  
  



  »13«صفحه                                 آزمون آزمايشي پيشرويـ رياضي (پايه يازدهم) دفترچه ه نام پاسخ

,C(Oترين نقطه دايره از نزديك Pـ فاصله نقطه » 3«گزينه  - 107 R) برابرPF | OP R |  :است  

    PF OP R | OP | OP       
62 2   ترين فاصله نزديك52

                  : PT OP OT PT PT       2 2 2 2 25 9 16 OPTالزاويه در مثلث قائم4


  
  )آسان( )هاي طولي در دايره (رابطه )كتاب همراه علوي(

  
  ـ» 3«گزينه  - 108

                           CH OH AH 2  

                   OH OH   
99 4 4  

                           OC OH OA 2  

                  R ( )   2 9 9 22544 4 16  

                                   R /  3 75  
  )متوسط( )هاي طولي در دايره (رابطه )كتاب همراه علوي(

  ـ » 3«گزينه  -109
       CD R CD   60 وتر  

          

( x y) z
B̂ x y z

( y z) x
Â y z x

yˆy y EDF

            
           



         ــرفين دو تســاوي  ط

 را جمع مي كنيــم.

60 50 402
60 80 1002

702 140 70 352 2

 

  )دشوار( )ويه محاطي و وتري خارجيهاي در دايره ـ زا مفاهيم اوليه و زاويه( )98سراسري ـ (

  ـ » 4«گزينه  -110

    

)

AB AC

ABˆ ˆA D
ACB DCA

ˆ ˆC C

AC AB BC
DC DA

DC DA AC

 




  

 

    

1 ز ز

 تناســب

2 :

  

  )متوسط( )روابط طولي در دايره( )99سراسري ـ (



  »3«صفحه                                                                                                                                   آزمون آزمايشي پيشرويـ رياضي (پايه يازدهم)  دفترچه 

 محل انجام محاسبات

 

 ))14تا ابتداي زاويه ظلي(ص 1(درس  1(فصل 2هندسه 

xاي به شعاع تا مركز دايره Aفاصله نقطه  -21 x2 xبرابر با 2 3   كدام است؟ xداخل دايره باشد، حدود  Aاست. اگر نقطه  6

1(x  3  2(x  2  3(x  xيا 3 ο  4(x  xيا 3  2  

  كدام است؟ Âمركز دايره است. اندازه Oدر شكل،  - 22

1(20  

2(30  

3(40  

4(50  

  كدام است؟ ADC•يكسان است. اندازه ACو  ABدر شكل فاصله مركز دايره از دو وتر  - 23
1(110  
2(115  
3(120  
4(125 
 

C(Oدر شكل دايره - 24 ,   كدام است؟ AOBقطاع مفروض است. مساحت  6(
1(2  
2(4  
3(6 
4(8  

ADدر شكل، - 25 R 2،BC R و 3
)
AB  50 است. حاصلˆ ˆA B كدام است؟  

1(180  
2(185  
3(200  
4(205  

وسط كمان Aواحد است. اگر  25در شكل، شعاع دايره برابر  - 26
)
BC گاه طول وتر  باشد، آنBC كدام است؟  

1 (36  
2 (40  
3 (42  
4 (48  

  برابر كدام است؟ ADO•هاي مثلث است. زاويه محل تلاقي ارتفاع Oدر شكل،  - 27
1(•AOD  
2(•OAC  
3(•OCH  
4(•OAD  
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 آزمون آزمايشي پيشرويـ رياضي (پايه يازدهم) دفترچه                                                                                                                                     »4«صفحه 

AB)الساقين در مثلث متساوي - 28 AC)ABC نقطه ،O  در امتدادAC اي است كه در نقطه  مركز دايرهB  بر ضلعAB     ممـاس اسـت و امتـداد
BC  را در اين دايرهD قطع كرده است. حاصلOB OC2   كدام است؟ 2

1(BD2  2(AB2  3(BC2  4(CD2 

C(Oدر دايره - 29 , R)،
)
AB  60 وAB    كدام است؟ ABاز وتر  Oباشد. فاصله  مي 10

1(5 3
3

  2(5 3  3(2 3
3

  4(2 3  

Aدر شكل، طول كمان -30 B1   است؟ ABچند برابر طول كمان  1
1 (1  
2 (5/1  
3 (2  
4 (5/2  

O

A

B

A

B



 2 هندسه

  تر باشد. اش تا مركز از اندازه شعاع دايره كوچك در صورتي داخل دايره است كه فاصله Aـ نقطه » 1«گزينه  -21
OA R x x x x x        2 23 6 2 5 6 ο 

x ( ) 3 x)يا1 )(x ) x     2 3 2ο  
  بايد اعدادي مثبت باشند؛ يعني: Aو فاصله مركز دايره تا نقطه از طرف ديگر اندازه شعاع دايره 

x ( ) 2 Rيا2 x x x(x ) x        2 2 2ο ο ο ο 

OA x x x ( )       3 6 3 6 2 3ο ο  
xكند، پس ) محدوده نهايي پاسخ را تعيين مي3) و (2)، (1هاي ( اشتراك نامساوي    ت.جواب مسئله اس 3

  ها در دايره ـ وضعيت نسبي نقطه و دايره) (متوسط) (علوي) (مفاهيم اوليه و زاويه



  »5«صفحه                                                   آزمون آزمايشي پيشرويـ دهم) يازرياضي (پايه  دفترچهنامه  پاسخ 

  ـ» 3«گزينه  - 22
ˆˆOB OC B C    2 30 

ˆ ˆOB OD B D    1 10 

• ˆ ˆCBD B B       1 2 10 30   محاطي40

•
)
DC

CBD   402محاطيÂ محاطي  
  ها در دايره ـ زاويه مركزي و محاطي) (متوسط) اهيم اوليه و زاويه(علوي) (مف

هـاي نظيـر    دانيم كمـان  يكسان است، پس اين دو وتر با يكديگر برابرند. همچنين مي ACو  ABـ چون فاصله مركز دايره از دو وتر » 2«گزينه  - 23
  وترهاي مساوي، برابرند.

) )
)BC BC

Â BC      50 1002   محاطي2

) )
)
BC

AB AC AB ADC
    

      
360 360 100 1302 2  

•
) ) )
ABC AB BC

ADC
130 100 230 1152 2 2 2

    
     محاطي  

  ها در دايره ـ ويژگي وترهاي مساوي و زاويه محاطي) (متوسط) (علوي) (مفاهيم اوليه و زاويه
  ـ» 3«گزينه  - 24

AOBS


    


2
قطاع      

60 6 6360  
  ها در دايره ـ مساحت قطاع) (آسان) (علوي) (مفاهيم اوليه و زاويه

  ـ» 4«گزينه  - 25
)

AD R AD   2 90 
)

BC R BC   3 120 
) ) ) ) ) )
AD DC BC AB DC DC                360 90 120 50 360 100  
) )
BCD ADCˆ ˆA B

     
          

120 100 100 90 110 95 2052 2 2 2  
  ها در دايره ـ زاويه محاطي) (متوسط) (كتاب همراه علوي با تغيير) (مفاهيم اوليه و زاويه

  است و داريم: BCعمودمنصف  OAكند، بنابراين  تر را نصف ميدانيم شعاع منصف كمان بر وتر نظير آن عمود است و آن و ـ مي» 4«گزينه  - 26
BC

OA BC , CH BH   2  

  باشد و داريم: نيز مي AC، ميانه ضلع OHالساقين است، بنابراين ارتفاع متساوي AOCكنيم. مثلث  وصل مي Cو  A(مركز دايره) به  Oاز 
AC

CH AH    
30 152 2 

AOH : OH OH


        2 2 2 2 215 25 25 15 400 20  

AOC
S OH AC CH OA CH CH

          
1 1 20 3020 30 25 242 2 25 

BC CH   2 2 24 48  
  ها در دايره ـ ويژگي قطر عمود بر وتر) (دشوار) (كتاب همراه علوي با تغيير) (مفاهيم اوليه و زاويه

  ـ» 1«گزينه  - 27
ˆ ˆˆ ˆ ˆ ˆBHOH B O H H B O              1 1360 90 90 360 

) • •

ˆB̂ OˆB̂ O ˆD̂ O ADO AODACˆ ˆ ˆ ˆO O B D

         
      

21
2

1 2

180
180

2
  

 ها در دايره ـ زاويه محاطي) (متوسط) ي با تغيير) (مفاهيم اوليه و زاويه(سراسر

 
 
  



 آزمون آزمايشي پيشرويـ دهم) ياز رياضي (پايه دفترچهنامه  پاسخ                                          »6«صفحه  

  ـ» 4«گزينه  - 28
ˆˆAB AC B C    1 1  

ˆ ˆC C  2 1  
  خط مماس در نقطه تماس بر شعاع دايره عمود است، پس:

• ˆ ˆABO B B          2 290 90 90 

ˆ ˆOD OB D B      2 90 

• ˆ ˆCOD : COD (C D) ( )


             2180 180 90 90  
OB OC OD OC CD   2 2 2 2 2  

  ها در دايره ـ ويژگي خط مماس بر دايره) (دشوار) (سراسري با تغيير) (مفاهيم اوليه و زاويه
  ـ» 2«گزينه  - 29

AB
OH AB AH HB     

10 52 2 

• )
Ô O AOB AB       1 2

1 1 1 60 302 2 2 

AHˆAOH : tan(O ) tan
OH OH

OH
OH


   

   

1
530

3 5 5 33

  

  ها در دايره ـ ويژگي قطر عمود بر وتر) (متوسط) ه(علوي) (مفاهيم اوليه و زاوي
  ـ» 3«گزينه  -30

)

)

A B

AB

RL R

L RR

11 1 1
60 2 2360 260 12360


 

   

 



  

  ها در دايره ـ محاسبه طول كمان) (آسان) (علوي) (مفاهيم اوليه و زاويه

  



 محل انجام محاسبات

 

        

  ))20حالت هاي دو دایره نسبت به هم و مماس مشترك ها صفحه تا ابتداي  2و درس  1(درس  1فصل ( 2هندسه 

KTˆبر دایره مماس هستند. مقدار زاویه dو dمرکز دایره و خطوط  Oدر شکل،  -21 M :برابر است با  
1(130  
2(140  
3(150  
4(160  
 

ABدر شکل، -22  30،DC  ABو 48 || DC  باشد، فاصله دو وتر  25است. اگر شعاع دایره برابرAB  وCD از یکدیگر کدام است؟  
1 (24  
2 (25  
3 (27  
4 (30  

M̂، اگرRدایره به شعاع  منیشکل در  - 23  20 وCD R   کدام است؟ CABˆباشد، اندازه زاویه 2
1(/ 75 5    
2(/ 57 5    

3(/ 47 5    
4(/ 50 5    

CDدر شکل، اگر -24  80 وEF  70 باشد، حاصلx y چند درجه است؟  
1(225    
2(235    
3(245    
4(255    

C(Oیرهمرکز دا - 25 , x)5 هاي از دو وتر به طولAB x 2 CDو 4 x 7 ترین وتر این دایره چه طولی دارد؟ به یک فاصله است. بزرگ  
1 (5  2 (10  3 (15  4 (20  

ABمرکز دایره است و Oدر شکل،  -26 || CD اندازه کمان .CD کدام است؟  
1(100  
2(90  
3(110  
4(85  
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 آزمون آزمایشی پیشرويـ ریاضی (پایه یازدهم) دفترچه                                                                                                                                   »4«صفحه 

PAبر دایره مماس است. اگر PAدر شکل  - 27  BCو 20    کدام است؟ PBخط  باشد، طول پاره 30
1( 5  
2 (10  
3 (15  

4(40
3

  

  واحد است. شعاع دایره کدام است؟ 4از مرکز دایره  Mدر شکل، فاصله نقطه  -28
1 (6  
2 (8  
3 (7  
4 (5  

  است. الزاماً کدام برابري درست است؟ AB، برابر وتر ACدر شکل، اندازه قطعه مماس  -29
1(BC BA  
2(BD AC  
3(BC BD  
4(DA DC  

ABCالاضلاع هاي مثلث متساوي ، مرکز دایره محل همرسی میانه10اي به شعاع  در دایره -30


4به ضلع  باشد. تمامی قطعاتی کـه در امتـداد    می 3
  باشند برابر هستند. اندازه یکی از آن قطعات چند واحد است؟ ث میاضلاع مثل

1(2 6 3  2(2 3 2  3(4 6 2 3  4(4 3 2 2  



 »3«صفحه                                                                                                                   پیشرويآزمایشی آزمون ـ (پایه یازدهم) ریاضی دفترچه نامه  پاسخ 

 

  

 

  

  2 هندسه
  ـ» 4«گزینه  - 21

 
 TKT TTM̂ TKT TT

        40 80
2

  

 
TKT TT   360  

TKT  2 440  
 
TKT ,TT    220 140  

KT M        
180 140 320 160

2 2
  لیظ

  
  (علوي) (زاویه بین دو مماس) (متوسط)

  کند، بنابراین: م قطر عمود بر وتر، آن وتر را نصف میدانی ـ می» 3«گزینه  - 22

OH AB AH HB AB ( )     
1 1 30 15
2 2

 

OH DC DH H C CD ( )       
1 1 48 24
2 2

  

  

BOH : BH OH OB OH OH


        2 2 2 2 2 2 215 25 625 225 400  

OH  20  

COH : CH OH OC OH


          2 2 2 2 2 224 25 625 576 49  

OH  7 

HH   20 7   CDو  ABوتر  فاصله دو27
  (علوي) (ویژگی قطر عمود بر وتر) (دشوار)

  ـ» 2«گزینه  - 23

  


CD R CD   2 90  

a b a b       90 180 90 

a bM̂ a b a a b
           20 40 2 130 65 25

2
 

ˆCAB CDB /   
    

1 90 25 115 57 5
2 2 2

  

  (علوي) (زاویه وتري خارجی) (متوسط)

  

  

  

  

  ـ» 4«گزینه  - 24

  
  
  
  





 FBDÂ
FBD EAC ( )ˆ ˆA B

EACB̂


          

 

360 محاطی      70 802
2 2

 محاطی     
2

 


  

210 105
2

 

  است، بنابراین: 360دانیم مجموع زوایاي هر چهارضلعی می

ˆ ˆx y (A B)          360 360 105 255  
  (علوي) (زاویه وتري داخلی) (دشوار)

  باشند، پس: اندازه می اند، هم ـ دو وتري که از مرکز دایره به یک فاصله» 2«گزینه  - 25

AB CD x x x x        2 4 7 3 3 1  

R(شعاع دایره) x   5 5 1 5 

  ترین وتر دایره قطر آن است. طول قطر دایره برابر است با: بزرگ

R   2 2 5 10  
  (علوي) (برابري وترهاي با فاصله یکسان از مرکز) (آسان)

  ـ» 1«گزینه  -26
 





AB || CD AC BD

BDF̂ BDBDˆ ˆˆAOF : F A O AC


 
     

    


3 60 40
 زاویه خارجی 2

2
  

 
 
CD BD         180 2 180 2 40 100  

  هاي محصور بین دو وتري موازي) (متوسط) (علوي) (کمان

  ـ» 2«گزینه  - 27

PA PB PC x(x ) x x        2 2400 30 30 400 0 

x
(x )(x )

x


      

10
10 40 0 40 غ ق ق


  

 
  (علوي) (رابطه طولی دایره) (آسان)

  کنیم. داریم: را رسم می Mـ قطر گذرنده از » 1«گزینه  - 28

CM OC OM R    4 

DM OD OM R    4  

CM DM AM MB (R )(R ) R

R R

          

   

2

2
4 4 4 5 16 20

36 6
  

  
  (علوي) (روابط طولی در دایره) (متوسط)



  ـ» 4«گزینه  - 29

AB AC

ˆ ˆA D AB BC ACABC ~ ACD
ˆ ˆ DA AC DCC C

DA DC

 



    
 

 

1 ز ز تناســـب
ــلاع   اض

 
  (علوي) (روابط طولی در دایره) (متوسط)

یکـدیگر را تقسـیم    2بـه   1ها به نسـبت   ها است و میانه محل همرسی میانه Oـ » 3«گزینه  - 30

  ابراین:کنند، بن می

CH AB ( )  
3 3 4 3 6

2 2
 

OC CH   
2 2 6 4
3 3

 

OH CH   
1 1 6 2
3 3

  

 

MOH : OH MH OM MH MH


       2 2 2 2 2 22 10 96 4 6 

MB MH BH   4 6 2 3  
  (علوي) (روابط طولی در دایره) (دشوار)
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